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PADRONE OSSERVANpISS. 

<;■■ I LSI G N OR B 
. PIERFRANC£SCO MALA SPINA 

MARCHESE DI EDEFICIO. 

Avendo, t> con d/ n /m f m« *iW U 
tra** indifpofitione , ìrfie mi fomenta , 6» /e 'iÌffi~ 
coltd,cbe prono nel s tampare) efycdita la pre- 
ferite Aggiunta all'Operetta delle linee rette e qui dì 
fanti, & non equidttanti , quale Operetta effenda 
dedicata in tniuerfale agì Eccellenti! $imi SS. Ma- 
ibernatici, hòpenfap>i*ffta^articolare Aggiunta 

. miniare anca /artic *larn>ùt(,comeft,dr*f 9 

lllufirifì. poiché oltre ifl'fltre molte dottrine , EUà ancohpartic'olare ottt'À 
mamme pafiiede le Sciente Matbemat#he, tff tpwrecoTUriitJcrittori d'ef 
fe ^pùUomoifSr^Artbiniede, carne intèndo mafiime dal folto l{eu. Tadra 
lofeffé mancano del lefìl Mathematica EcceUtnti#imo, quale perciò Somma- 
mente la ama>& offerua. lafupplico bora ad batter grato, che io babbi ir- 
dito di lllutrare qutflc mie fatiche con U Splendore del nome , trVntùbc- 
roiebe di lei(effereitate con molta [uà gloria,& nella Efpeditionedi 7 uni fi % 
& in molte LegationiallaMaetdCefarea ,& in altre occafiom fempre con 
fommaprudcnv>a,£r yalor cattali lungo/aria qui il foto accennarle) & m- 
fteme àrtceuerle in ùrttettione , riponendomi nelmumero di quelli denoti?- 
* mi , f*" 1 ? 9 **' ch f defideranù da 7^. Sig. J>h continui augumenti 

di felicità, bi BologndGiouedì primo d'aprile 1 6 04. duodecima dell'Uria 
$e, effondo la luna nel grado feconda di lauro,*? anioni* alla Courtunu*. 

mm Ai Vmev mei m**J* ******** «*." V - - • 
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Tittta Antonio Calali*. 



Ho {ntefo> che V.Sig. IlluArifs. hà caro divedere k dimoftr** 
Orione oftenfiua,che hò trouata alla fettima propoficìone dèi 

PHOPOSi-tii^tt^tìtt frltfMb LIBRO 

Se dalli dui putì ter minati alcuna linea retta furto tirate due linee rette* 
quali concornnó infumi ih yn*ifiefp> punto» quando dalli medefmi dui . 
%{ft tiraranno due altre linee rette dalla ntedefma pajpu, eguali ciafcuna di 
ìorò atlàfua confortàìnaU ; & Se divari^ cù\ìoriere^^hme +Ì0Bceffario, 

±J c, fiano tirate le due rette a r, fini* 
lira 8, & cr, delirar, quali cócorrino in- 
■ freme nel punto ridalla parte fuperiore al 
, t \ Ja a^fi fo^ch^^foU medcfifflfpaf 
y te fufcériorftfi tir arino due altre rette dal 
[ "li medefirtìì^uftti à,& c, la hniftra egu** 
I 1 Té àlht ìinitTra fua cótetminak a*. B, &it 
J^.dcftr»^gUaM«*4eitracr.f, quali deu*- 
i : no cqcprrererolieme,conuerrache elle 
1 ^cócorrino nel medefimo punto r, doue lo 
ho concorre -le prime a r,& c r, gli tirate. 
... Ver dmioftrarla » fatto centro ilpuiKo a, 
. * . , «r-f» m idiametro la.retta ar. uniltra tjtor 

quàlipartendofidal pUn- 

m\*} Cerchio filtro ' h ^ «he amuino, dogliamo di 



-to D> ne fuori ^^^^S^^^ » 3 Ti l he è i mpolTibTle ) 
Jc akutto a n > Ouero. J tutto a D U a cguaj p > fi ^ jj q 

incora fatto centro il P JK^S^£n partendoci punto , ò centro e d» 

«ano etere €guaheUa*r, ; iù le due rette da t rari dalla parte fupe- 

elio Cerchie/deliro J douendodunquedip.ù ^ p^cWmi 

r.ore>fimftradalt^^ 



J 




: la fimftra dal termine a, & connètti che concertino in rn pun- 

wntiineflecirconfeien^^ 
iocommuneallécir^ 

il punto r, doue elle funtcrfegano ; & P? a ° ° de « Ccrch L & concorfo delle pri* 
ti fate, però neli'iflefio punto de^ntej ^^S^W t E. così la finiftra fi 
me linee, conuerrà che àncora "!*««nole g vo)fa dj moftrar «. 

vnrraconlal^ 

^ NAfi'd Lettprp>che^u4ttn Ut ima prop parendogli ella molto 

£ r^, perche «nolbp^ 

laboriofa , & di frale (che in tU n C j^;f/ o U ^ dlo della Geometria umilmente lab* 
poflibile ha molti C al,) 'tf utand ° f ' J ° ^ m ò fé oli fodisfari la dimoftratione 
^o,*d,mcilc,p^ 
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AGGI V NT A 
All' Operetta àelle. linee rette -cquidiftantk " 

& non cquidiftanti . , ■"• • 
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T dtccndoft.che nelldduode^mtd-frepefftione dì que* 
fi a Of eretta nonfiproud intieramente ti quinte poe- 
tato, poiché ft tene fi dinpftré , che quando fopra À 
due rene c 4 de do vna retta, che le fighi, eccorrd, che 
li dui angolt interiori ddvnd medefma parte fidnn 
minori di dui retti ; aUbora le dote rette fino non equidiHantt ; & 
più fi auteinano dalla banda, , dette lafemmd dellt dui angeli 
fiori è minore di dui retti. guefle non batta a concludere , che, 
prolu togate dalla ifiejfa banda* elle finalmente demone concorrere in- 
fieme . Perche CAuerfario negar*, che [e bene le due rette fono ne* 
cquidiftanti, elle deuano concorrere giamai. Siri/pendè, che 4 
quello intieramente fodisfa là 2 t.propo fittene , & eost farà dm$* 
firato del tutto detto quinto peculato, come anco fivtene tuttora* 
mente a dmoftrare dalle due 12. & je.poiche nella i2.fim*!frdj> 
che quando U due rette date Regate da v^altra retta, eccorrd, eh* 
la fimma Mi dui angoli interieri , fatti da vud medefma parte 
da effe date , & dalla figtutte , fi* minore dt dui retti, attorte fc 
due rette date fine non equtdtfìdmti, & ptèfi aute inane dada ban- 
da , dalla quale detta fomma de* dui angoli interieri è minore de 
dui retti } Et nella j#. fimeftrd, ehe qudde ohe rette ddte fi»'»'» 
equidiHantt^ cioè, che più fi auteinano da vna banda, ehe dal' 
e*d, è necefario > ehe elle allungdte dalla bandd , dada indi* fi*j* 
ditkmdm>jfùdlmenttM 




pho.positione xyl* 

Le linee rette jbe congtungem tnfieme dalle mede firn* pdf ti duerej* 
tedateeguàlK&eqmdtflami, anco elle fom fra loro eguali > & 
equidifranu. • 

C Iano date le due rette ab, & ed, egiiali,;&equidiftati,& effe 
& dalla medefma parte fuperiore fiano cógiunte infieme dalla ret 

ta a c, & dalla parte inferiore fia- 
no congiunte infieìnc dalla retta 
bd» fi dice quefte rette ac, & 
b d , eflfere fra loro eguali * & e- 
quidiftanti. . ' 
. .Perdimoltrarlo. Nelquadri- 
ìitetò a b c d, tirifi vno de*Tuoi dui diàmetri* cioè la retta a d , oue- 
rola bchorfiala a d,&cófiderinfti dui triangoli a d c,& d a b, 
nei quali li dui lati ed, da, deiPvnófono eguali allidiii lati b a, 
ad, dell'altro, & 1 angolo c d a» contenuto da i dui lati detti del- 
l'vno è eguale all'angolo bad, cótenutò da i dui lati detti dell'al- 
tro (per la 4. di quello ) effendo efsi angoli coalterni delle due date 
rette equtdiftanti ab, ed, fegate dalla ad, onde (per la4.de! 
primo) la bafe ac, deH'vno, farà eguale alla bafe db, dell'altro» 
( & quefte a e, b d, fono le due rette, che congiungono le date) & 
gli altri angoli dell' vno faranno eguali à gì' altri angoli corrifpon- 
denti dell'altro, cioè il c> .aJ b, &il cad, al bda, maquefti 
cad, & bda, fono angoli coalterni delle due rette ca, & bd, 
legate dalla a d, & però effendo eguali,ne fegue (per la 1 1 .di que- 
fto} che dette rette ca» & bd» fiano equidifìanti frà loro . Et di 

$ia fi è anco prouato» che elle fono eguali , però è noto il propolito, 

.•••-*<•• .. • • • - 

PRÓPOSlf IONE XVII. 



WeRe figure quadrilatere di lati e quidi fiatiti itati > & gl'angoli ept* 
fojìtt firn eguali fra Uro, & $1 diametro le diuidefer -mefy, r 

C la il quadrilatero di lati equidiftati a b c d , & in elfo fia tirato 
^ vno de' fuoi dui diametri , poniamoli bd, fi dice, che il lato 
a d,c eguale al fuooppofito be'» l'ab, ai de, l'angolo a, alfuo 
cótrapofito c» & l'angolo b» al d ; Et di più che il diametro b d, di- 
uide elfo quadrilatero in due parti eguali. Per dimoftrarlo,confide- 
ratc le due rette equidiiUnti ad# & bc» fegate dalla bd» fapre- 
*. *f mo (per 
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mo (per la 4- di quello) che l'angolo adb, éegualealfuo xealter- 

- no cb di Ut anco» perche la iltef 
U ji / fa retta b d, fega l'altre due tcU 
i Jsfl tecquidiftanti ab, & ed, fa- 
,;i I. ■« s^ ì premo fimiloìentc (per la4.di 
I J quefto) che l'angolo abd, èti* 
f yr; I guale allo, à lui coalterno ed b, 
] / I Ondeconfiderari liduicBiaJlgo- 
f ' r ^ *l>d> & cdb, de* quali la 
* bafe bd, dell'vno è eguale alla 
bafe db, dell'altro, & lulu i-angoli 4* 6c d, fopra alla bafe del- 
l'vno, fono eguali alli dui angoli d, & b, fopra alla bafe dell'al- 
tro ciafeuno al fuo corrifpondente ; ne fegue^er la 26. del primo ) 
che gl'altri lati dell' vnp/ìano eguali a gl'altnlafci dell'altro ciafeuno 
al fuo corrifpódéte » L'atro angolo dell'vno all'altro angolo dell'al- 
tro , & l' vn triangolo all'altro ; Onde perciò il lato a B, farà egua- 
Jeal de, ancoraJ'ad> al c b^.,1 angolo .a , all'angolo x:, fcil 
triangolo a b d , : al triangolo c d b , ma qucfti dui triangoli fono 
te due, patti* ne|U**luaJièdiuifo il qùJK^rilatfero dalrup diametro 
&d> fono eguali j p^ròéchiaro ancora ^flò quadrilatero enere 
^ìtfifo 4*1 diametro in<due parti eguali, ò vogliamo dire per raezo: 
JHoalmetite-fapéfÌo>clK ciafeuna delle due parti dell'angolo ade, è 
Aguale i ciafeuna delleiue parti, ad effe corrifpondéti, dell'angolo 
ab.c» fapremo, che il totale angolo d, del quadrilatero è eguale 
.ajrptale angolo b, iluipppofito;Etc^8Ìcxi«tpquatofic^rojpo- 
ifo&jnoftrarc. " : V ' — r 

. > 1 PROPOSITIO 
Le figure quadrilatere dt lati tqutdtftanti cortfìuuue , 0 formate fi- 




, CjUno li duiquadrilaterjrtiilaticqttidifiarrti * h £ <i>: *< *c*d* 
jy: V coftituiti foprà Jaifteflarbafe a d>& fri Icmetdeifnc rette equidi 
, (Unti a d, & b e, fidicc, che cfsi fonò eguali frà lonp>, perchoff 
occorrera^cheefsiduiquadrù^tCTLhabbinriiiccrfllintt c> commnl- 
«e, cioè, che il lato ed, dellVao vcgaadeirtóiJdiametrouVU'ja^ 
.tro,cfrendo.fimilmétc.illato se» delfaltrodiirriiceradeH'AnoljiLfc. 
Inora, perche nell' vno il diametro a e 1 * ÌD;dÌQÌd»!portn«ao"Xper la 
1 7. di qucAcO ne feguiraVciiecgii fia doppio al truogolo; ajndJùÀ 

' Fa mica. 
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miti. Similmente, perche nell'altro li diametro cd,»lodiuide per 
feiezo (perla 17. di quello) ne feguiri, ch'egli fìa doppio al trisgo- 
lo gii detto a c d, Tua mira', cioè il triangolo __axd 2 Jarà cosi lagni- 
ci dell'vno, come la mira deiraltro,ò vogliamo dire cosi, l'vn qua- 
drilatero, come l'altro far*' doppio al triangolo iftcfib a ed, bcril- 
chefper comune fciéza) efsi dui quadrilateri furano eguali fra^oro. 
.' Ma fe li dui quadrilateri dati non habbino nella retta be,' ter- 
mine commune,&fia il primo T a bed,, & il fecondo fan e ci ^ aJ~ 
Ihora confiderate le due rette bc, #Lnej. ciafcuiu delle quali è 

. oppofta alla retta a o.» 
" nel fuo quadriletro,cio«è 
la bc» nel primo , &.Jà 





n e» nel fecódo ne fegui- 
^ ri , che elle fiano eguali 

fra loro, effendo ciafeu- 
na d'effe eguale alla ad, 
(per la 17. di queito)on 
de leuata da ciafeuna di 




' clfe la parte ne, com- 

mune ad ambedue ne ffc 
/> gue, che la reftantc b 

fia eguale alla reftantc 
- c e. Hora confiderà ri li 
dui triangoli nba, Se 
a . £ p £ I -«-'ecd* il primo lato u b, 

dell'vno c già noto ef&i- 
re eguale al primo lato 
ce» dell'alti o, il fecon- 
y do lato ab, alTccodk> 
4 lato ed, (perla 17. di 

^uefto) effendo lati oppofiri nel quadrilatero a b c d^-di la- 
ti equidiftauti,& il terzo lato na, al terzo lato ed, (per Ia"i 7«di 
-quello) effendo firn rimente lati oppofkì nel quadrilatero an'ed; 
£erilchc (perla otta ua del primo) l'ftt triàngblo farà eguale alfàN 
tro,& hora a. eia feu no d'cfsi giùto il traprezio'quadi i.'atero c n a à, 
-la fomm a da vna banda, cioè il quadrilatero c b a d ; fari (per có- 
-munc feienza ) cguaie/alla fomma dall' altra ». ak>c ài quadrilateri 
•éé da; the fono ìi dui quadrilateri propofti.ondc é nòto il ^pofirrjf. 
ti * £t/e alcuno de' termini del fecondo quadrilatero proposto, non 
.fu fiè ne Ua- retta b c> lato del primo,ma ambidui fu fiero fuori d'ella, 

- i cflen- 



• ■ %vfc 

eflendo il/ecando quadrilatero fi deh» aJlhora'diremo faretra 
ne, é eguale alia a> lei oppofìta ad r nel qHadrilatero ned a; 
& alla medefima ad, è eguale la bc, che gli e oppofìta ntlqua-r 
drilatero bade, perilche (per commune feienza) la ne, faràe- 
gualealla bc, ondegiontocommuriemetead effe la e b, nefeguir 
ri la totale retta n b, eflèreeguale alla totale ec . Etqneftedue 
nb, & ec, confidiate come i primi iati ne' dui triangoli n b a, 
& ecd, feguiremo a dire ancorai! fecondo lato ba> èeguile.al 
fecondo lato ed, perche fono oppofìci nel quadrilatero bade, t% 
di più il terzo lato an, è eguale al reno lato de, perche fono es- 
trapoliti nel quadrilatero ned a; ondeciTendo li tre lati dell 1 vii 
triangolo eguali allitre lati dell'altro, ciafeuno a l fuo-corrifpondé T 
tcnefegue (perla 8. del primo) che Tvn triangolo fìa^^V)a,leaU'alr 
tro ; Hora da ciafeuno di quelli dui triangoli leuato il tnangoletto 
eb r, commune-ad ambidu^ifeTe'giìe, cnejj tettante quadrilatero 
itera,* dcH'vnofìa ej^afcafrcCfaptc quadrilatero l> r d c«.- dell'al- 
tro j Et i ciafeuno d^ 4 q^en\i reftapti giunto il triangola rad; .la so- 
ma n e d a , da vna parte fari ( per comrrìurie faenza ) J eguale alla 
fomma bad c, dall'altra parte, ma quc&e tìge fomme/ono U dui 
•quadrilateri di lati equid il tanti propofii, & fono eguali j peto l- uo~ 

-tO>Ìlf>^ppfltO. fili u. . • l'i „ V 

•JÌ;:tii!»;!o ?à » «e** . >. * 4 ìa 1 j •■ \ 1 

* PROPOSITIGKJEXIX. -.^ 
Le figure quadrilatere di tati equidìftanù comftuu ìt? ftpra bafi i* 

* guati , & fra mede/me linee eijuidifiantt Jooofrà Uro egnalt. 

C Ianoi dui quadrangoli ab ed, & eft»h, di lati eouiu'ihanti 
** coftituiti fra le due rètte .cquidiilàci a fi & d g, & ferra alle due 

bafi eguali d e» Se 
h g. Si drcc ckeefsi 
foro eguali fi a loro. 
. PcrdimcììrarlOidal- 
Ic li renio d, inferiore 
fi :n:u a!l'jb( ; i 

■ fìt iili o all'è fi re n o c> 

» * tv ^ furcricrefr llioàl- 

• ' Tefgh, fitirilaict- 

ta de, ancora dall'eiìremo c, inferirle de fi 10 dell'*! e ti, al- 
Te-ftremo f, fuperìore dcftro dell' e f r 1-, il tiri la iena et, r^ali 
-due rette de, & cf, faranno eguale kcquidifumiiu lei o (yer 
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la i f. di quefto) eflfendo, che clic congiun^ono infieme dalle mede- 
fìme parti le due rette d e, & ef, equid iftanti , & eguali frà lcrx>j 
poiché ciafeuna defle è eguale alla hg, Ja de, dal fuppofito,& 
la ef» per e (ferii oppofita nel Tuo quadrangolo efgh, dilatic- 
quidiftanti. Hora confiderai li dui quadrangoli ab ed, & efed, 
che fono conftituiti fopra vna iftclfahafe ed, &/ra lemedefme 
rette equidiftanti de, & af, ne fegue, che effifiano eguali fra lo- 
ro, cioè il parale! logramo a b c d, farà* eguale al paralcllograramo 
e f c d Ma ancora al medefmo quadragok>; e f c d , è eguale Te f g h» 
perche ainbidui fi intendono conftituiti fopra lamedcfma linea, ò 
bafe cf, & frà lemedefme equidiftanti ef, & dg, peritene (per 
comm une faenza ; li a b c d , & cfgh, faranno eguali fra loro, 
come fi volcua prouare. 



PROPOSITIONE XX. • / 

Zi triangoli coti finititi fìpra ad vna ifltffu bafi ,. & fra due mede- 
j fine lince rette eqnidtftanti fino eguali fra loro* 

C Opra alla bafe cd,&frilemedefmeparàlelle ab>.& cd,fiano 
^ conftituiti idui triangoli a ed, & bed, fi dice , che cfsi fono 
eguali fra loro. Per dimoftrarlo, dalla a b, (allungata quandp ocr 
corra) fegh ifi la a e, eguale alla ed, & tirili la de, quale farà e- 
guale, & equid alante a Ila a e, (perla 1 6 % di quefto) onde la figura 
*« c d e, c paralellogrammo, & il diametro a d, lo diuide persero 

(per la i7^diqfto') 

£ f 1 perilche il triango- 

lo a ed, è la mità 
di eflò parale IJogca 
mo a c de, Ancora 
«ialla retta- b a, (al- 
lungata quando oc- 
Corradi feghi la b f, 
eguale alla ,d e, & 
fi tiri la e f, quale farà eguale, & eqirtdiftante alla ci b, (per la 1 6. 
di quefto ) onde la figura b d c f , farà paragonammo _> & il fuo 
diametro bc, lo diuide per mezo (per la 17. di quefto) & perciò il 
'triangolo bed, èlamitad'cffoparalellogràmo cdbf; Ma que- 
fto paralellogrammo é eguale al paralellogrammo a c d e, <per la 
2 S. di quefto ) effendò conftituiti ambidui fopra ad vna ifte/Ta«bafe 
' - ed ; & fri le ixiedcfote eq nidi l U nei c d , & a b 1 perilche ancora 

_ . — . ....... — •- . . 

... le mi- 
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le miti foro, cioè Ifóni eriangòli acd, & bcd$ faranno eguali 

fra loro , come fi voleua prouare. . 

rf Quefta è la j 7. propofitione del primo d'Euclide , quale e di- 
fi?, moftrara con frfodadiuerfo da qiì»lfo d'Euclide ; perche con Eu- 
clide, dicendoti dal punto d> fi tiri vna equiftantealla ca, &dal 
punto c, tirifi vna retta equidiftante alla d-b ; l'auerfario porria 
negare rcheeffe rette da tirarfi.concorrelTero mai con la ab» Jia- 
uendo egli per fine il negare intieramente il concorfo delle linee. 

' PROPOSITIONE XXI. 

Lì triangoli confìituitt fèpràfafi eguali, & fra due mede/me linee 
rette equidiftanti fono fr&ìorb eguali. 

C lanolidui triagoli abc, & def, conftituiti fopra le duebafi 
bc,& e f, eguali, & fra le due medefme linee rette equidifìati 
ad, & bf, fi dice, che efsi fono eguali fri loro. Per dimoftrarlo, 



et 




dalla ad , feghifila 
ar, cgualealla bc* 
& fi cófideri tirata la 
retta- e r, formando 
ilqfladragblo arc'bf 
fopra alla bafe bt, & 
faradilatiequidifta- 
ti, perche le due rette 
ar, & bc, fono e-* 
& re» 



quidiftantì fra loro dal fuppofito però anco le due ab, 
chelè còginngono dalle iwedefoie parti faràno equidiftanti fri lo- 
ro (perla ìtf.diquefto) onde il diametro a c, d'eflb (per là ifAo 
diuide per mezo)& così il triangolo ab e, èia meta del quadran- 
golo are b. Ancora dalfa : retta da, fifegbila dn, egualealla 
faa còntrapofita fe, & fi confideri tirata la e n,- quale farà egua- 
le, ^equidiftance alla fd> (perla 1 5. di quefto) onde il quadran- 
golo ndfe, fari dilati equid Manti, & però il fuo diametro de, 
t^er la 1 7. di quello) lo din id era per mezo , cioè il triangolo def» 
farà la «liti d'effo quadràngolo dfen. Hora confiderati li dui qua- 
drangoli decri aber, & nefd, perche efsi fono fotti fopra alfe 
«fhe bafi eguali b c, & e f, & frà le medefme due rette equid iihta- 
trad, & bf, ne fegue (perla 19. di quello) che efsi fiano eguali 
fra loro, perilche (per comttiune fciéza) ancora le miti loro, cioè li 
dui triagoli a b c, & d e f, faranno eguali fri ioro>ch c quellcche ri 
voleua prouarc. Quella 



Digitized by Google 




. "V. / l ma c n , 

r 



^ Qùefta èia dèi prioìo d'Euclide aiftWtflm coivmododi- 
£ uerfo per la caufa iftefia detta nella fuperkH* proppfitionc. , v t ? 

PROPOSITIONE XXII. 

tir tàttili, & f quAdràngUidUttl €q*idtfidnti€*nfiit*ttìfrd d*t t 
> tntdtfmelìutt r t tèe equi* fiditi, twglidm dire bduenu tgmdk 
^sl*Ìz*1,****/rtUr0ldp0f*SÌ** 

S. lano le due rette equidiftia ab,I# ed, &sù!a ed, prefele 
1 due bifi c r>& £d» fopra ad effe pemenédo alla a b, nano for- 
nati i dui triangoli acn, Jk bgd, fidke la proporrne del pri- 

mo a c n» 
v al fecon- 
do b gd* 
CiTereco T 
me dalla 
bafe pri- 
ma c n, 

_ ^ * aflafecó- 

E Ó / *» ^ ? da gd; 

ter dimoftrarlo, alla bafe c n, su la e d, .verfo e» oerèro verfo n, 
ti piglino quante linee continuate alla e n , fi voglino eguali alla 
cn, &fiano le no, & op, checosìtutta la cp, fari tre vol- 
te quanto la coi ò vogliamo dire fari tripla alla cn; 6c dalla ci- 
ma a, alli termini o, & p, fi tiri no le dette ao, & ap, for- 
mando li triangoli ano, & aop, ciafeuno de' quali (perla 21* 
rfiquefto) fari eguale al triangolo acn, onde il triangolo totale 
a c p , che contiene li tre triangoli eguali Tara triplo a qual fi vogli 
di loro , ò vogliamo dire fari triplo al triangolo acn; Et perche 
canto è il numero de' triangoli partiali quato è il numero delle bali 
|>artiali loro , poiché ciafeun triangolo hi la Tua particolar bafe, 
.nefegue, che così fia molteplice il triangolo totale acp, all' acn» 
come è moltiplice la bafe totale c p , alla c n ; Ancora alla bafe 
g d, su la d c, verfo d , onero verfo g , lì piglino quate linee con- 
cinuatealla gd, fi voglino eguali alla gd, cioè vna, ò più, &fia 
per hora, che fi pigli la fola gm, checosìtutta dm,, fari doppia 
alla gd, &dallacima b, al termine m, fi tiri la retta bm, for- 
mando il triangolo b m g, quale (per la ai . di quello ) fari eguale 
al triangolo b§d, ò de, il triangolo totale bmd, faridoppioal 

trian- 

Digitized by Google 




- r 



49 

triangolo bgd; Et perche tanto è il numero di quelli triagoli par- 
tiali bgd; b g m ; quàto è il numero delle bau" partiali d g ; g m > 
ne fegue,che cosi fìa moltiplice il triangolo totale b d m ; al b d g; 
come è molteplice la bafe totale dm, alla dg; Et perche i trian- 
goli conftituitifràmedefmc linee rette equidiftanti , fe fono fopra 
bafi eguali , fono anco fra loro eguali , ma fe fopra ba/ì ineguali fa- 
riano anco efsi ineguali , & maggiore faria quello , che fufie fopra 
maggior bafe ; ò vogliamo dire minore faria quello, che fulfe fopra 
bafe minore, ne fegue, che quando la bafe cp, fulTe eguale alla ba- 
fe dm, ancora il triangolo acp, faria eguale al triagolo bdm. 
Et quando la bafe cp, fuffe maggiore della bafe dm, allhorail 
triangolo acp, faria maggiore del b dm; Maquàdolabafc cp# 
fufT^ minore della bafe dm, allhorail triangolo acp, faria mi- 
nore del bdm, cioè quello , che auuiencalla retta cp, rifpetto 
alla'retta dm; in efTerli eguale » ò maggiore, ò minore, auuiene 
anco fempre al triangolo acp, rifpetto al triangolo bdm, inef- 
ferli fimi 1 mente eguale, maggiore, ò minore. Horaconfideratoil 
triagolo acn, come prima di quattro quantità, il triangolo bdg» 
come feconda, la retta c n, come terza, & la retta d g, come quar- 
ta, noi alla prima acni & alla terza cn, riabbiamo tolti i molte- 
plici egualmente (cioè hora tripli) che fono il triangolo acp, mol- 
tiplice della prima, & la retta cp, moltiplice della terza. Ancora 
alla feconda bdg, & alla quarta gd, riabbiamo tolti ìmoltipli- 
ci egualmente (cioè hora dupli) che fono il triangolo bdm, mol- 
tiplice della terza, & la retta dm, moltiplice della quarta. Et riab- 
biamo inoltrato che quello , clic auuieneal moltiplice della prima» 
rifpetto al moltiplice della feconda, cioè al triangolo acp» rifpet- 
to al triangolo b d m, in eflerli egualcò maggiorcò minore,auuie- 
ne fimilmente Tempre di necefsità al moltiplice della terza, rifpetto 
al moltiplice dellaquarta, cioè allaretta cp, rifpetto alla retta 
dm, peròperiadiffinitione delle quantità proportionali conclu- 
deremo con la proportione della prima quantità alla feconda è co- 
me della terza alla quarta, cioè, che dai triangolo a c mal triango- 
lo bdg, è come della bafe c n, alla bafe dg. 

L'iftefTo fi prouarà auuenire ne i quadrangoli di Iatiequidiftanti» 
fe fopra alle due rette cn, £c gd, in vece di triangoli fi formaran- 
no dui quadrangoli di Iati equidiftati;Etanco fopraa ciafeuna del- 
le n, o, op; & gm» fi formarà Umilmente vn quadratolo di la- 
ti equidittanti > & poi argomentare come fi è fatto ne' triangoli . 

C PRO- 
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PROPOSITIONE XXIIL 

Se in vn triàngolo fia tirata vna linea retta , quale fegando i lati, 
fia equidtflante alla bafe ella fegarà efit lati propot t tonalmente, 
cioè la propostone , eh* e fià la prima parte alla fecodd dell' vn la- 
to farà egu ale alla proportione, eh' è fra la prtma parte alla fecon- 
da dell' altro lato . 

>^T Eltriagolo a b d, fìa tirata la cr, equidifìatc alia bafe bd,& 
fegàte i lati ab, &: a d, in c» & r, fi dice, che la prop catio- 
ne di ac» i cb,* far a eguale alla proportione di ar, ad rd. Per 

dimoftrarlo-. Dal punto c> al 
d» tirifi la retta cd,&dalpu- 
to r> al b > la retta r b, & 
cófiderinfiidui triagoli arb» 
& crd,quali,perchefonocó- 
ftituiti fopra ad vna iftena ba- 
fe cr, & tri le iftefle linee ret- 
te equidiftanti cr, & bd,fa- 
£ ranno eguali fra loro; Onde la 
proportione , che hi il triàgo-» 
Io acr", aTvnod'efsi crb> haueri anco all' altro crd; Ma dal 
triagolo acr, al erb, è come della bafe ac> del primo alla ba- 
fe cb, del fecondo (perla 22. di quefto) hauendoefsi la bafe có- 
giunte in diretto, ò per il diritto» & eflendo d'eguali altezze,poichc 
arriuano ad vna iftefTa fommiti r. Etperlamedemacaufa (perla 
22. di quefto) dal triangolo acr, al crd, è come della bafe ar, 
alla bafe rd» perche dunque la proportione della ac, alla c'bj 
è come dal triangolo acr > al erb, & la proportione della ar» 
alla rd, è come la proportione del medefmo triangolo acr, al 
crd> ne fegue» che effendo la proportione del triangolo acr> al 
erb» come quella del medefmo triangolo acr, al crd* che an- 
cora la proportione di ac, a cb» parti del lato ab* fia come 
quella di ar» ad rd, parti del lato ad. 

PROPOSITIONE XXIV.^ 
Ite Hi triangoli equiangoli, flati, che fono intorno > o co tengono qotal 
fi vogli angolo dell vno fino proportionali à i lati , che contengo- 
no l'angolo à quello corrijpondente , & eguale dell'altro, cioè afa/ 
primo lato ai fecondo deh' vno > è come dal primo lato al fecondo 

dell'Ai- 
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dtl? altro . Et dal fecondo alterco de tv no è come dal fecondo al 
ter^o dell'altro, & del ter^o al primo dell' vno è come dtl ter%o al 
primo dell'altro. Ancora t lati dell' vno fono proportionali à i la- 
ti à loro corri/fondenti, o vogliamo dire op polli a g? angoli egua- 
li com/pondentt dell' altro , cioè dal primo lato deli' vno al primo 
lato dell'altro è come dal fecondo delCvno al fecondo dell'altro, & 
come del tqjfa al ter^o . 

C Iano li dui triangoli abr» & ABR, equiangoli ,ciot\ che il 
^ primo angolo ai dell'vno fia eguale al primo angolo A, del- 
l'altro ; il fecondo b, al fecondo B, & il terzo r, al terzo R, fi 
dice , che la proportione del primo lato ab, ij. al fecondo lato 
an 18. nell vno, farà come del primo lato AB, 10. al fecondo 
lato ARi 12. nell'altro. Et dal fecondo ar, 18. atterzo rb» 
ai. in l' vno, come dal fecondo AR, 12. al terzo R tìì 14. nel- 
l'altro ; Et dal terzo rb, 21. al primo ba, 15. come dal terzo 
R B> 14. al primo B A, 10. Ancora, che dal primo lato ab, 15, 
dell'vno al primo lato AB, 10. dell'altro, (àra come dal fecondo 
lato ar, 18. al fecondo AR, 12. Et come dal terzo rb, 21. 
al terzo RB, 14. Et per dimoltrailo ; Ponafi mentalmente il pun- 
to, ò angolo A , fopra 
al punto, ò angolo a» 
di modo, cheìa retta 
A B,ftia fopra alla ret 
{fL ta ab, & voltiti I an- 

golo A , verfo l'an- 
golo aiche cosi la ret- 
flfc ta A R , ftarà fopra 

f alla retta ar, peref- 
feredalfuppofito l'an 
l v golo A, eguale all'an- 
golo a; hora le li pu- 
tì B> & R» n" vniftero con li punti b, & r , & che perciò efsi dui 
triangoli fuifero eguali fri loro % 8c ciafeuno de' lati dell'vno eguale 
a ciafeuno de* I iti Tuo corrifpondente dell' altro , faria noto il pro- 
pofito. Mi e/Tendoefsi dui triangoli ineguali, & li punti B, & R> 
reftando nelle rette ab, & ar, & il lato BR» reftando dentro al 
triangolo abr, cioè il triangolo ABR* e(Tendominore,& però 
parte del triangolo abr, come fi vede in margine ; allhora confi- 
dente le due rette B Rj & b r, fopra alle quali cade la a b, oue- 

G a rola 
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rola ar; perche li dui angoli ABR, & a b r, oucro li dui ango- 
li ARB» & arb, dal fuppofitofonoegnalifrà loro,cioè Tedrin- 
ie'co all'intrinfico oppoftoli dalla medefima parte » ne fegue ( per la 
i i.propofìrione di quella Operetta) che le due rette BR, éc br* 
fiano equidiftàti fra loro, & petciò (per la 2 ? . di quefto) la propor- 
tionedi bB5,à BA, 10. farà come di rR<5, ad R A, 12. per- 
ilche congiuntamente da ba, 15. à BA» 10. farà come da r a» 
18. ad RA) 12. cioè dal primo lato ab, dell' vn triangolo al 
primo Iato AB, dell'altro, come dal fecondo lato ar, al fecon- 
do lato AR. Et hora permutatamele farà da ab, 15. ad a r, 
18. come da AB, io. ad AR, 12. cioè dal primo lato ab, al 
fecondo lato ar, in l'vn triangolo, come dal primo lato AB, al 
fecondo lato AR» nell'altro triangolo. Hora dalla retta br, co- 
minciando al punto b, fifeghiia b D». egualealla BR, 14. &<i 
tiri la D R> quale (per la i<5. di quefto) faràeguale, & equidiftan- 
tealla bB, 5. onde confiderato il triangolo rab, nel quale la 
BRiequidiftantealla ba, fegaliduilati ra,& rb, ne fegue (per 
la 2 3 . di quefto) la proportione di r R, 0*. ad R a, 1 2. eflere come di 
r D, 7. a D b, 1 4. & però congiuntamente da r a» 1 8 . ad R a, 1 2 . fa- 
rà come da r b, 2 1 . à D b» 1 4. $ però ad RB, 14. (che R B, ^ egua- 
le à D b.) cioè dal fecondo lato a r, 1 8. dell'vn triangolo , al fecon- 
do lato A R» 12. dell'altro triangolo, farà come dal terzo lato br, 
a 1. dell' vn triangolo al terzo lato B R, 14. dell'altro triangolo ; Et 
hora permutatamente farà da a r, 1 8. a b r, 2 1 . come da AR, 1 2. à* 
B R> 1 4. cioè dal fecondo lato a r, al terzo lato b r, in l' vn triango- 
Jo,farà come dal fecondo lato A R, al terzo lato B R, nell'altro trià- 
golo . Et perche hora fappiamo dal primo lato 1 5 . al fecondo 1 8. 
effere come dal primo lato 1 o. al fecondo 1 2. Et ancora dàl fecon- 
do \ 8. al terzo 2 1 . eiTere come dal fecondo 1 2. al terzo 14. cono- 
sciamo, che nella equa proportionalità dal primo 15 . al terzo 2 1 . 
farà come dal primo 1 o. al terzo 1 4. Onde conuet famente dal ter» 
zo 2 1 .al primo 1 5. farà come dal terzo 1 4. al primo 1 o. Di più, per- 
che fappiamo , che dal primo lato 1 5 . al primo lato 1 o. è come dal 
fecondo 18. al fecondo 12. Et di più, che dal terzo lato 21. al terzo 
lato 14. è medefmamente come dal fecondo 1 8. al fecondo 1 2. ne 
fegue, che ancora dal primo lato 1 5 . al primo lato 1 o. fia come dal 
terzo lato 2 1 . al terzo lato 1 4. 

Qui fi è vfato à nominare le linee alcune volte con nome di nume 
ri per commodità, & per non effere prolilfo nel replicare tato fpeflò 
le linee cpn nomi di lettere dell'Alfabeto. 
, . Quefta 
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Queita è la quarta propostone del fefto libro d'Euclide » di- 
moftrata fenza feruirfi del quinto poftulato . 
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PROPOSITIONE XXV. 

Quando ejfendo rette proportionalt , cioè dalla prima alla fecon 
■ da , come dalla ter^a alla quarta fi congiungeranno infieme té 
prtma,& la fer^a, in modo, che faccino angolo, & fi tiri lafub- 
tenfa à detto angolo , cioè fi congiunghino tnfieme gli eflremi di 

. dette due rette prima, & ter^a, con vna retta ; Et poi dalla parm 
te inferiore all' angolo fi giunga per il diritto la feconda alla pri- 
ma, & anco la quarta alla ter\a, & gli efiremi infìriort dique- 
(le due rette , feconda , & quarta , fi congiunghino infieme con 
vna linea retta, ella di necejsità farà equidi fiate alla prima /ùb- 
tenfagtà tirata, che congiunge la prtma con la ter^a. 

C Tano le quattro rette 
^ cosiaccommodatele 
ac> ci, an, & ne, ò 
vogJiamo dire le 6, 12. 
8, 1 6. Si dice la retta fub- 
tenfa i e> inferiore» di 
necefsità efferc equiaiftà 
te alla retta fubtcnfa fu- 
periore cn. , 
tT Perche feerie due fub- 
téfe c n, & i c> nó t un ero 
equi dittanti fra loro* ne feguiria* che dal punto c, per il verfo della 
i c, tirando vna retta equidiftante alla i e» ella non and affé su la a e» 
in n, ma altroue ; hor poniamo per l'auerfario»fe fu (Te pofsibi!e,che 
efla equidiftante arriuaife alla a c> in t, cioè, che c t> fuflc equid ifl à- 
te alla i e> che così (per la 2 2 . di q netto) la proportione di a t, alla , 
t e* far ia come da a c» alla c i , & però dal fuppofito, come da a n, a d , 
ne, il che è impossibile* effendo minor proportione di a n* ad ne* 
che di at, à te* (perche effendo an, parte, & per ò minore di a t* 
maggior proportione è da at> a te» che da a n, alla ilìefla tema 
perche n e, e maggiore di t e, fua parte* paragonata la a n , à eia fc u- 
na d'effe, eli a alla maggiore hauerà minor proportione, onde ani 
ad n e» haueri minor proportione» che à t e, ma quefta proportio- 
ne di a n, à t e* è minorenne quella di a t, a t Cj però tiro più da a n. 

ad ne» 
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ad irci fari minore proportionei che di a r, 2 t-e,) impofsibile,c du« 
que, che la retta tirata dal punto c, equidiftantealla ie, nonpafsi 
per il punto n; però conuerra, che pafsi per effo punto n, & farà la 
c q i come fi voleua pròuare . "* 



> PROPOSITIONE XXVI. 

. , . - ~r * ' * • 

Quando date quattro rette , & congiunte infreme ài angolo la prU 
. ma» & la ter^ejr ad effo angolo tirata la fubtenfa, & fot dal- 
. la parte inferiore all'angolo giunto per il diritto la feconda alla 
~ pnma , ey la quarta alla ter^a , <& ancora congiunti infieme li 
4 . , efir emidi queft e. , feconda ,& quarta , csnvna retta fubtenfa* 

occorra, che dette dite fubtenfè //ano equi /tanti fra loro , fi dice ; 

che la proportione della prima Unita alla feconda, farà di necefri* 

tà eguale , alla proportione della ter\a alla quarta . ' t ** v . 
Ma quando dette due fubtenfè non faranno equtdtfianti fra loro, al- 

Ihora le quattro rette date non potranno effere proporttooalt . 
Blconuerfamente > quando U quattro rette date non franò propor- 
• tionalt fra loro , cioè, che dalla prima alla feconda nOn'/ia come 
" dalla ter\a aita quarta , allhora le due fubtenfè dette non ftran* 

*0 equidifìantifrà loro. 



Perche elTendo le due 
fubtenfè c n, & ie, equi- 
diftanti fra loro , & fega- 
te dal'e rette a i, & a e,ne 
fegfue ( per la quarta pror- 
pofitione di quella Ope- 
retta) che l'angolo a cn, 
eftrinfeco fii eguale ag- 
l'angolo aie^iritrinfeco 
& dalla medefima parte fi- 
niftra ; Et che ancora J'an 
'gòlo a ne, eftrinfeco fia eguale all' a e i, intrinfico dalla partccle*- . 
(Ira. onde li dui triangoli a c n, & a i e, faranno equiangoli & però 
di lati proportionali ( per la 24. di queflo ) onde la proportione di 
'z c» lato fìniftro delFvno ad a i, lato finiftro dell'altro, fari come da 
-a n> lato deftro dell'vno ad a e, lato deftro dell'altro, & difgiunta*. 
mente da a c, à c U£*ti còme da a n, ad n e, cioè dalla prima delle 
: quattro 
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quattro rette date alla feconda, come dalla terra alla quarti . 

Ma (e le due fubtenfe cn* & ie, non fufleroequidiftanti > al- 
lhora le quattro rette datcTion potranno eflere proportionali , per- 
che fe funsero proportionalijfaria neceflario (per la antecedente 15. 
propofìtiofle) che effe fubtenfe funsero equidilèanti frà loro > il che è 
contro il fuppofìto. 

Et fe le quattro rette date non fiano proportionali frà Ioro,Ic due 
fubtenfe di neeefsità faràno non equidiftanti; perche feperrauer- 
fario elle poteflero eflcre equidiftanti , .allhora- ( per la prima parte 
di quella) le quattro rette date fariano necelfariamente proportio- 
nali, il che e contro ìl.fuppofito. . . : \ < «. . , ( . \ 



PROPOSIT.XXVII. PROBLEMA IL 



1 «. 



D 



d tre date linee rette ^trottare la quarta fr ormonale. Onero. A due 
date linee rette nettare la ter\a propor aorta le . 

• . .. ;. : t v; r T • r -ih -ai »r» ; ;•■ 
A te le tre linee rette g r> g d, r o, pertrouare ad eflè : Ia quarta 
proportionalccidé la confeqaéteallor Oi fiiaantecedéte nel- 
la proportione di g r, antecedente alla g d, fua confequente. Con- 
giunganfiinfieme le due antecedenti ad angolo^ fia in r, &adck 
fo angolo r, fi tiri la fubtenfa g o ; Ancora alla prima antecedei 
te rg, dalla parte inferiore all'angolo fi congiunga per ildiritto la 
fua confequente §ld, &dal!eitremo d, fi tiri vna retta equidiM- 
tc alla fubtenfa g o , dalla banda » ò vogliamo dire per il verfo di 
efla go, &fia dn, quale equidiftante d n, fi prolunghi verfo n» 
fin che concorra con la r o, prolungata verfo o. (Et concorrc^rafl- 

no: infieme di necefsità. % 
perche, douendo eflcre la 
quarta proportionaJeql- 
la, che è intraprefa > ò in> 
chiufa per il diritto della 
roa fra\o, &vha retta 
equidiftante alla g o»che 
vengaìiajtermiiied, (pct 
la antecedente a6.pròpo- 
fitione) fela da, allun r 
gata non concorrere con la ro, allungata*ncfeguiriaichemaifi 
trouatfe retta quarta proportionale a tre rette date> cioè che alcuna 
retta non li poteifc etferc quarta proportionale , il che è abfoj do* 
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perche effendoUpropòrtione di rg, i gd, terminata, & perciò 
il denominatore d'effa proportione» effondo quàtiti terminata , col 
qaal denominato! e partitola ro» antecedente quantici termina- 
ta ne delie rcfultare il confequente > qual refultante, òconfequentc 
fari perciò quantità terminata anco egli , & emendo quefto rcfulta- 
te » ò confequente , la cercata quarta quantità , cioè effendo quefta 
Quarta quantità" necelTarta mente terminata » & douendofi termina- 
re dal concorfo delle ro, & dn; elfo concorfo e neceffario, che 
auenga. Onerale ro» & dn» allungate quàto occorre, di necef- 
fki concorreranno infieme» perche considerando , ò imagìnado al- 
lungatala ro» fino in m, di modo, che alla om, la or, habbi 
laproportione,cheha rg» à gd» & fi tiri la dm, dal punto d, 
all'in, terminedeirallungamcnto,quefta.dm» di necefsiti (per 
laa5.diquefto)faràequidiftanteaIla go; pcnlche fi conofce,che 
dalpuntod; tirando vnaTettaequidiftate alla go» (verfolapar- 
te hora delira) & allungandola quato occorre* ella di necefsita paf- 
fara per il punto m, perdouepaflala ro, allungata, & perciò cò- 
corrcriin tn,cone(fa ro» allungata) cioè fi conofccche dal pun- 
to d» verfo n, tiradovna retta equidiftàte alla go, ella fari vna 
iftefta con la dm, ò vogliamo dire ella andari fopra » cioè fi vniri 
conia dm, (che fe ella poteffc per rauerfariodifunirfi dalla dm, 
&paflare, poniamo di fotto verfo t, allhora, perche cosi dt, co- 
me d m , fariano equidiftanti alla iftefla g o , ne feguiria ( per la 
14. di quefta Operetta) che effe dt, & dm, Ajffero anco equidi- 
ftanti fra loro, il che è abfordo , Se impossibile , poiché concorrono 
infieme in d. ) Et fia, che quefto còcorfo occorra in m, che cosi la 
om, fari la quarta proportionale cercata ; Perche confiderato il 
triangolo r d m, che hai lati r d, & r m, fegati dalla g o, equi- 
dittante alla bafe , ne fegue ( per la a 3 . di quefto ) che efsi lati fiano 
fegati proportionalmente, cioè che la proportìone di ro, ad om; 
ria come di rg, à dg, perilche la o m, è la ricercata quarta pro- 
portionalcrioè la confequente alla r o, terza nella proportionc di 
rg, prima a gd, feconda* 

Nel medefimo modo fi operara a trouare la terza proportionale 
a due rette date. Pigliando, cioè la feconda, per feconda, & terza* 
èc ad elicere, cioè prima,feconda» & feconda (ò vogliamo dire pri- 
ma , feconda , & terza) trouare la quarta proportionale ; poiché la 
feconda vi s'intende due volte , V vna come confequente alla prima 
linea > & l'altra comeantecedente alla retta da tremarti i lei confe- 
rente nella propordonedeUa prima alla feconda» 

PRO- 
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PROPOSITIONE XXVIII. 
Quando far* a due rette date tirata vna Itnex rettA , chelefeght 
ambedue , occorra che la fiamma delti dui angoli tnterm fatti da 
vna medefiìma parte dalla fiegante con le due date , fia minore di 
dm angoli retti , allhora e necejfiarto , che le due rette date pro- 
lungate in infinito dalla medefima banda concorrano wfiemc . 

C Opra alle due rette date g o, & d c, cada la retta g d ; & occorra 
ò H dui angoli g, & d, interni deftri eflere minori di dui rettbfi di- 
ce le due rette date allungate in infinito di necefsità doucr concor- 
rere infieme dalla medcrmapartedeftrajEtperdirr^ftrailo. ; -» 
eliato vn punto nella g o, poniamo o, da effo, fino al la § d -, fi tiri a 
retta o r, equ'diftante alla d c, quale di necefsira' arnuara alla g d ; 
fra g,&: d; cioè in r, (perche ne in d, ne Cotto al d, può andare, che 
allhora Caria fegante la de, & non aMeiequidiftante j ne in g» può 
andare, perche allhora la go» iftelTa Caria equidiftante alla de, & 
ConCequentemente ( per la quarta proporrtene di quefìa Operetta) 
^ la Comma delli dui an- 

goli deftri g,& d, faria 
eguale à dui retti» il che 
è córro il fuppofìto, che 
vuole elTa Comma eflere 
minore di dui retti ; ne 
meno potri andare di 
Copra dal g» (allungata 
la dg, ) poniamo in ti; 
perche allhora confide- 
rato il triangolo oug, 
chehaneria il lato u g» 
allungato in d ; l'angolo intrinfico ou g, Caria minore dell'eltrinic- 
co oppoftoli o g d ; onde giunto communemente 1 angolo d, deliro. 
lafommadelli/u,& d, Caria minore della Comma dclli dui g. & d. 
pcnlcheeiTendo quella Comma di g, & d, dal fuppofito minore di 
dui recitato più poi la Comma dclli u, & d, Caria minore di dui ret- 
ti, onde le o u, & c d, (per la i i.propofirione di queft Operetta) ra- 
mno non equidittanti , ciocia ou, non Caria equidiltante alla ed, 
come fi ricerca.) Ethoraalle gr, gd, & ro, fi troui la quarta pro- 
portionale dm, (per la antecedente 27. propostone) cioè Ci allun- 
ghi d 0 fino in m, di modo, che la conuemenza di r o, a d m, da co- 
me la conuenienxa di gr, a ^d,0 4 vogliamo dire corneamente, 

H cnc ** 




che laconuen^il^vq^lefitroi^^ftri^htT, Se refi* co me quella 

«li d g* adr g. Poi dal plinto g, all' m, così trouatefi tiri la retta gin; 
(^eftarctea g m, ù dice di necefsità douer paflare per il punto o» 
cioè vnirfi, & eflerrvna ifteffa linea retta con la g o, ò vogliamo di- 
re, che la g o, allungata verfo o, di neccfsità paflarà per il punto m, 
concorrendo con lad m; perche oltre ar punto o, dalla bada deftra 
non paflarà, eflendo che fé per ràHierfario vi patóifie, allhora allun- 
gata la r o, fino a4 efla, & Ila, che vi pcruenifie in t, cófiderati l%duj 
triangoli deU'auerfario gdm,& gr t, che fariano equiangoli (poi- 
che l'angolo d, dell' vnoé eguale all'angolo r, dell'altrcper la equi? 
d itfaiua delle rette r o, {k d m ; & il g, è commune ad an; fcdui ; on- 
de il reftante angolo deH'vno faria eguale al reftante angolo dcIJ'al-f 
tro) & però di )ati prorjortionali,ne feguicia.che la jpportione di r ti 
i d ni, fuflc come di g r, à g d ; ma ancora (p la cóftruttiooe) da r o, 
4 d m, e come da g r,à g d; pilche da r,o,à d m,fariacQme da r t,alla 
iitefla dm; pilche r o,& rt, fariano eguali fra lorccioè la parte ro, 
al rutto r t, il che e impofsibiie ; ne meno la retta g m ; potrà paflare 
dj détro dal pùto o, verfo r, parte ììniftra, fegado la r o,poniàmo in 
T. (per la iftefla ragione)però cóucrra\che pafsi r^il punto o, & co- 
sìfarà vn'iftelfa retta con la g o, cioè la g o, allungata verfo* o, paf- 
^rà perii punto m^doue peruiene la d c, alkìgata, perilche effe due 
rette gp, & d e, concorreranno infieme, come fi voleu^nooftrare. 
^ Quefto è il quintopoftularo del primo libro d Euclide ridotto 

0 a Propo<jtypncv& dimostrato iptterairiénte. _ \ ^ 

L Et notifi^c^ft tyf*? fì ucuK a diiripftra%ipriÈ3epcde da a/cu ne' Pro 
poi(Ìtìojp^cJ?fi^prwngono il quinto Ubrb* d'Euclidceflo quinto è li- 
brpi che ÌU da fe, trattando della quantità in vnjuerfale,ne hi bifo- 
gno eli dimoftratione alcuna delli primfquàttro libriT * 

\ • ^^OROSITIONE XXIX- i, 

£t$A»iodut Uwtt rfiitf/^4nw>4CjHÌdillAntt fra lor^ f0e dUungétt 
\ i* infinto d*q**L fi wgU parte non mai faranno concorre™ 

1 infittito, - ■ • : . , t .'. i... -nos t.i 

P Erche fe per l'auerfario concc*re(Tero,ppmamp dalla bada de- 
lira > allhoratellenel.concpribnonhaueriano fra! Jorp dilania, 
alcuna i & pei!Ò hauendodiftanaa in altrojBQgo-e|!e (arcano non e- 
cjuidiftantij.cjoè npitrctinenti di continuo la mcdetn^dMìW 1211 ' 
die è contro jt,fuppQfi& ; l/iftcflo G;dicc quando l'a^er^ariavv ( olf.fle r . 
che concorrcffctA jdalj*banda fimftra; i:tqiundo A egty dkef$ , che.' 
al. : ij U * " >°*>- 

V 
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poftono concorrere da tutte cine le bande >noi oltre quello potrefsi- 
mo rifpcndcre, che allhora ne feguiria, che due linee rette (cioéef- 
fc fuppofte equidrftanti; chiuddìero iuperficic,il che è impofsibilc. 

Ouero. Seper l'aucr fana- 
le due rette equidiftàti dr, 
& nm, poteflero concorre- 
re interne, poniamo in o , 
all'hora tirata la a c, che le 
fega ambedue in s, & t, &: 
có/ìderato il rriàgolo o $ t, 
li dui angoli s, & ti d'effe» 
fariano fomma minore di 
dui angoli rettiCper il fecò- 
ào Corollario della decima di quefto) ma li medefimi dui angoli s, 
& t, che fono li interiori dalla medefma parte deftra delle due rette 
dr.&nm, equidiftanti fegate dalla a c, fono eguali à dui retti (per 
la 4. di quefto; però efsi dui angoli s, & t } fariano , & minori , & e- 
guali i dui retti ,il cheéimpofsibile;Ouero. Confiderai il trian- 
golo ost.hauenteillato r s, allungato in d, l'angolo tsd, elleno- 
re, ò eftrinfeco faria maggiore dell'angolo s t o, ìntrinnco oppofto- 
li ( per il primo Corollario della 1 o. di queito ) il che è imr olsibiie, 
eifendo efsi dui angoli dst, & sto, ò vogliamo dire stm, eguali 
frà loro (per la 4-di quefto)pcrchc fono coalrerni delle due rette d r, 
& nm, pofte equidiftanti ;impofsibile è dunque ancora, che dette 
due rette equidiftanti concorrano infieme in parte alcuna. Ne me- 
no fi auicinaranno mai più in vn luogo, che in vn'altro , perche così 
elle fariano non equidiftanti, il che c contro il fuppofito. 

PROPOSITIONE XXX. 
Quando due linee rette fi ano non equidiftanti t ctoè auicinandofi el- 
le ptù da vna banda , che dall'altra e neccjfarie , che allungate 
dalla banda douefi aute manovelle finalménte concorrano infieme* 

Siano le due rette a b, & c d, no equi 
dittati, & che più fi auicinano dal- 
la banda deftra bd; fi dice, che allun- 
gate da efla banda deftra,elle finalmc- 
te concorreranno infieme . 

Per dimoftrarlo . Tirili fopra adef- 
fc fegandole la e p> quale con effa a b, 
Ha ' «ecd* 
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& c d> fari fa foroma delli dui angoli interiori deftri b e p ; & d p e, 
minore (Ji dui retti (perla 10. di quello) onde effe ab,& cd;dal la 
ifteflfa banda delira (per la 28. di quello) concorreràno infiemcjco- 
me fi voleua prouare. 

PROPOSITIONE XXXI. 
fyelle linee rette , che allungate concorrono tnfieme e neceffario* 
che fi ano non equidtfiantu 

PErche fé non fuffcro non equidiftanti > elle fariano equidiftanti* 
ma le equidiftanti non poflbno concorrere infieme mai ( per la 
15». di qucfto) però quelle* che per il fuppofito concorrono non po- 
tranno cffere equidillanti > faranno dunque non equidiftanti > come 

fi voleua prona 
re; Ouero.Se le 
due rette ac>& 
r s , allungate» 
concorrano in- 
fieme>poniamo 
in h ; elle fono 
dinecefsità nó 

equidiftanti, perche tirata la g p, che le feghiin n, & o, & confide- 
rai il triagolo n oh, quale (p il i.CoroII.delja lo.di qfto)ha i fuoi 
tre angoli eguali à dui retti > ne fegue » che li foli dui n » & o> fiano 
minori di dui rctti>ma qfti fono li intrinfìci, ò intcriori da vna ifìef- 
fa parte fatti dalla fegatc con le due rette a o & r s, però (per la 1 
di quello; clTe due rette fono non equidillanti . 

PROPOSITIONE XXXII. 
£uelle linee rette , che allungate da qual fi voglt parte non concor** 
rono mat infieme è nccejjarto» che fiano equtdiflantu 

1) trche fe elle non fufTero equidiftanti , fariano non equidiftanti* 
■* ma allhora elle neceflariamente (per la 3 o. di qucfto) concor- 
revano infieme, il che è contro il fuppofito ; però non potendo con - 
correre infieme * cioè non potendo eftere non equidiftanti , faranno 
equidiftanti fri-loro ; ilcheera dadimoftrare. 

PROPOSITIONE XXXIII. 
Se old vn punto due linee rette > quali faccino angolo fi allungar anm 
no in infinito, la dt fianca loro eccederà ogni grandezza finita • 

t.. Siane 
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Siano le due rette a r, & a s, che fanno l'angolo a> fi dice,che pro- 
lungate verfo r, & s, in infittitela diftanza loro doucntara tan- 
ta , che eccederà qual fi vogli determinata diftanza , poniamo la m. 
Per dimoftrarlo . Da vn punto regnato in vna delle due date rette» 
che fanno l'angolo a» poniamo dal punto s, fegnato nella a s, fi tiri 
la diftanza da elfo punto s, alla a r, cioè la perpendicolare s r, alla 
a r, & fi confideri il triangolo a r s j poi prefa vna linea alquato più 
lunga à beneplacito della m, propofta , ò vogliamo dire allungata 
effa mi quanto fi vogli fe he facci la R S,cioc fi pigli la R S, più lun- 
ga della m, quanto fi vogli, & dal punto R, fi tiri la Ra, quale con 
la R S, formi l'angolo a R S, eguale all' a r s. Et daf punto S, fi tiri 
la Sa, quale con la S R, formi l'angolo R Sa , eguale all'angolo s. 
Et quelle R a, & Sa, fi prolunghino verfo a, finche concorrano in- 
fieme, & fia in A. (Et neceflariamente concorrerà noverche la fom- 
ma delli dui angoli R, & S, è minore di dui rettifiche è eguale al- 
la fomma dtlli dui r,&s, del triangolo ars, & in ciafeun triangolo 
la fomma di dui angoli, quali fi voglino c minore di dui retti. ) On- 
de cófiderato il triagolo A R S, perche li angoli R, & S,d'e(To dalla 
cóitrnttione fono eguali alli dui angoli r»& s,del triàgolo ars, anco 
ra l'altro angolo A,delT vno fari eguale all'altro angolo a, dell'altro. 




Hora fatto centro il punto a, fecondo la lunghezza della AR,fi 
facci vn circolo fino alla circonferéza del quale fi allunghi la a r,ver- 
fo r, Se fia che vi arriui in R,che cosi la a R,fia eguale alla A R, (ò 
Togliamo dire dal pùto a, fi tiri vna retta eguale alla A R,& poi fat- 
to cótro il punto a, fecondo la lunghezza della tirata fi formi vn cer 
chio fino alla circonferenza del quale verfo r, fi allunghi la a r,& fia t 
che vi arriui in R, che cosi la a R > farà eguale alla tirata, & perciò 

ancora 



ti 

ancora egRale alla A R.) Ancori M medefmo centro a» fecondò fa 
lunghezza di A Si fi formi vn cerchio fino alla circonferéza del qua- 
le fi allunghi la a s, verfo s, 6c occorri in Si accioche a S, fia eguale 
ad A S,& fi tiri poi la retta R S,checos! cófiderato il triàgolo aR S» 
perche li dui lati a S, & a R,con il iuo angolo a, da loro costituito 
fono eguali àlli dui lati A S, A R, del triangolo R A S, & all'angolo 
Ai da loro contenuto» ne feguira Ja bafe R Si dell' vnoi eflere eguale 
alla bafeRS, dell'altro, l'angolo Si all' S, 8c l'angolo R, all' R, ma 
l'angolo R, del triangolo A R S, è retto dàlia còftruttione, perilche 
ance l'angolo R, del triangolo aRS> farà retto, onde la S Rifarai 
perpendicolare alia a Ri & però moftrarà la diftanza della aS, nel 
punto S, alla a R, ma tal diftanza R Si è eguale alla R S, del triàgo- 
lo A R S> & però maggiore della propofta lunghezza, ò magnitudi- 
ne m, però le due rette a r, & a s, prolungate fino in R, & S, fi cono- 
fceiche haueranno diftanza frà loro maggiore della propofta m. £t 
anco poi dal punto S» alla a Sitirifi vna perpendicolare verfo la a R, 
allungata quanto occorre,finche concorra con effa perpendicolare, 
& fia in TV (8c concorreranno necelfariamente , perche efiendo l'an- 
golo ARS, retto , ancora quello , che fari fatto dalla R S, & allun- 
gamelo della A R> farà|retto,-&.r R &T, è acutOi cioè parte del ret- 
to A S T, però la femma delli dui angoli T R S, & R S T, fatti dalla 
parte dcftrapdalle AL&S T,con la legante effe, R S,fara minore di 
dui retti,& petò'd'a effa parte deftra eétierraichecóeorrino iufieme 
la S T,& A.Riallugata) che così efla perpédicolarrS T, farà Jadiftà 
za della aTine.1 pùto T,alla aj^ua4«Hftaza T Si farà ancomaggio 
re della S R, (perche nel ttfangolo rettangolo T R S ; la T S,. e il la- 
to più lungo opp'onendofi all'angolo R, retto, che è il maggiore) Se 
però fàra maggiore della m, propofta ; Et così conofcianio , che le 
rette a r>& a Si quali formano l'angolo a, fi poflbno prolungare tal- 
mente, chenon folo la diftanza deU'vna-airaltra>mà anco la diftan- 
za dell'altra all' vna farà maggiore diqual fi vogli diftàza propofta. 

, QueftaéJa^MffóftrationedeirAxiomafuppofto da Proclo per 
£fi dimoft rare il quinto poftulato ; Ma noi conuerfamente hauendo 
ài già' in altro modo dimoftrato elfo quinto poftulatoj clic median- 
te prouando detto fuppofto di Proclo fi vede , che egli veramente e 
propofitione probabile. . . 




*' Tn altra 
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In altloìaodò ancori fi potrà dimagrare la 2&.Pirbp^/iri®ne; ò *o-i 
gliamo dire il quinto poftulàtoi fc prima preaederano le fcgiie»-^ 
tidintoftratioai. . ripiovi A C-.ofcj«'«p:L .\* "15 

# DIMOSTRATJONE PRIM A- ^ 

Se dato due rette non equyiifta*>ti,cLQt, che più filmici**»* da via 
banda, che dall'altra ; dav» fumo fognato nella prtma fi ttr arai 
ad ejfa prima vna pcrpendttolate , \ cita di necefità fi gara la fè* 
conda , intendendfi/t ciafinnÀ tt^epàierfi , b dover/i allungare 
quanto occorre. - : •'• ' :f ! 

TVAte rs, &*gh, noiteo^W i(l*nti j chepiufoMKafìlno dalla 1 
*^ parte deftra % 6c fegnato nella £h , il pùnto • p ; fedà quefta 
alla gh, vcrfola rs, fitirara'voap^pendkolarcfidicccheelU 

v. . ■ /, v tfegaràMtf r s* 

• i^^t ; e v- ^^b».^' y/ :> N • >«iht^fidédofti 

. --.s. t «d: : *' I ^«alfógàte a,n| 

■"• j «• » • * . . *.r. ■ ■ . • • i bifogna . Per 

siimi?!*.: ^piUinw; | ^ 3^<<V v ^imoftrarlo * 

hi li «ii» 5 noe ;iii> .-i iftaw a ; * Nella r-s» pi* 

- ; ? S j ' 1' \ glifi vnpnrq 

W JT" F - * £ o^ial fi vofeli, 

daeflballag 

h, fiti^ynaperpcnd4cd>»e,qiialerearrinara v ftl?i gb* m p, è 
notojl proposto, perche la m p, farà perpendicolare alla gh, in 
p> &iegirà.la sr> (allungandola (opragli* m.}iMa fé dall' M, ti- 
rata laperperklicplare^ ' ella vi ardui in o, finiitrodal p, 
allnoradall'M, tirata alla Mo» lapérpendicolare Mt, verfola 
parcedeftrar& fatta eguaglia o p 1 ^ poi intefa la- rpy y:he fari 
egualei&equicUftantealla Mò> & perpendicolare alla gh, (per 
U quinta di quefto ) in p; perchela M m,- cader* hi la Mt, fe / 
te gp> eiTendo l'angolo tms, acuto (per la tf.tliqueuo)* però 
parte del retto t M o, ne fegue, che fe de tta r M^ftalluogaràa bto 
ftanza verfo la t p, elle fi fcgaranno fra lóro. Ma &d*tf : M ,= tira- 
ta la perpendicolare M q, affo *h,-clla regalia, p* B <e rfcftra<j* 
p, aUbòrataty Mq, dall' Mi tirata ianeriwitlwolare IM x, ve^ 
lo la parte deftra, allungata verfo la finiftrajn a>faceAdociafcu^ 
na delle M x , fc Mz> eguaJialla p.q , -fraoto aUuugata la ; Rq, 
±■■■1 inf,di 
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in f, di modo, che qf, fia eguale alla pq» Stiratele xf, & *p» 
elle faranno eguali » & equidiftanti fri loro , & perpendicolari alla 
| f» ( per la 7. di quello. ) Ancora fi allunghi la rena M M , verfo 
M»dcftro,finchcarriuialla x f,& fia in i,& anco fi raccidalla parrefi 
iìiftra,che Mm, fiaegualead &i, & fi tiri la mz> hora confe- 
derati li dui triangoli Mim>. & Mxi» perche li dui lati xM, 
Mi» dell vno fono eguali alli dui Iati zM, Mm, dcll'altro,& l'an- 
golo x M i» contenuto dalli dui lati detti dell'vno» c eguale all'an- 
golo aMm, contenutodai4uilatidettidellaltro(per la 15.de! 
primo, e(fendoefsi angoli contrapofìti delle rette mi» & zx, che 
d fegano in M» ) ne fegue (per la quarta del primo) che anco la ba- 
Ce m 2, fia eguale alla bafe x i, & gl'altri angoli à gl'altri angoli, pe- 
to l'angolo *m a M> all'angolo ixM, ma quello ixM» eretto» 
però anco l'mzM» farà retto , & retro è ancora l'-M ^ p » però le 
due rette ma» & ap> fono congiunte inlìeme per il diritto, àfo- 
no vnafollinea (per la 14. del primo) ma quella linea mp, è per- % 
pendicolare dal punto p» alla gh> &arriuaalla rm, &Hfega- 
ranno fri loro allungandoti ; però é noto il pfopofito , cioè, che fe- 
gnato vn punto nella g h» & da elfo punto a detta g h, eretta vna 
perpendicolare» ella di necefsita peruerraalla rs, allungandole 
quanto occorre, & verrà à moftrare la diftanza» che da tal luogo » ò 
punto m, è dalla retta rs, alla gh. 

I Imedefmo concorfo auuerria fe le due rette date rutterò equidi- 
ftanti , che ciafeuna retta perpendicolare all' vna > peruerria all'al- 
tra» eflendo elle allungate quanto occorre ; che per esempio date le 
due rette ab# & ed, equidiftanti fe nella prima ed, fegnaremo 
vi: ?- : ! - il punto e , & da eflò alla c d » erge- 

j .v,.^ ,r ix j remo vna perpendicolare verfo la a b» 
» o quefta perpédicolare peruerra alla a b» 

r ' -alluogateellequàto occorre» perche fc 

% ' u 1 .: - j f dal punto e» tiraremo vna perpendi- 

c v colare alla ab» allungata quanto oc- 

corrc&fiala e f, quella e U fata' anco perpendicolare alla ed» 
(perla i/di quello) onde e chiaro» che la ef, perpendicolare alla 
ed, peruienedineccfsirialla ab» allungate erte quàto occorre,» 

- Adertali nondimeno» che il punto propolìo neH'vna delle due no 
equid iftanw non fiapòflcdòne con efTaconcorrelTe laltra,cioé nel- 
l'angolo, che effe formaflero»pcrche allhora in tal luogo fra loro no 
faria diftauz* alcuna. 
Notifiancoiiàf che quando delle due rette date non tquidiltanti 

Tvna 
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Fvna fufTe perpendicolare all'altra (ciocche allungandole ì ba fta- 
xa» l" vna facefle angoli retti con l'altra, il che auuiene quando l'vna 
fia pofta per il Inngo del piano , & l'altra precifc per il largo * cioè, 
che l'allungamento loro fia dell'vna per il lungo > & dell'altra per il 
largo d'vn medefimo piano» che allhora effe due rette fi poffono di- 
re fcambieuolmente perpendicolari, ò frà loro perpendicolari) al- 
lhora ne feguiria , che da qual fi vogli altro punto fuori del concor- 
ro loro, che fi fegnaffe nella inferiore» tirando vna perpendicolare 
ad effa inferiore, ella faria equidiftante all'altra, & non concorren- 
te* ò peruenente à detta altra ; poiché di già fappiamo» che tutte le 
rette perpendicolari ad vna ideila retta fono equidiftanti frà loro. 

y Et quando la gh* 

rs, ftefferocome 
in margine fi vede, e 
nella g h , fuffe fc- 
gnato il punto p» al- 
lhora dal p*> tirata 
~ m yna perpcdicolare al 

la gh» accioche ella peruenhfe alla rs, bifognaria tirarla verfo 
la rs» cioè di fotto verfo mi» intendendoli allungata effa rs» da 
quella banda quanto bifogna. 

Si potrebbe anco dire » che due rette date ( quali non fiano l'vna 
per il d iritto , cioè in linea retta con l'altra » ò che V vna non fia per- 
pendicolare all'altra) effendo dittanti fra loro per tutto*eccetto che 
nel punto doue elle concorrendo inficine fanno angolo* & la diftan- 
aa, che è, poniamo dalla prima alla feconda* moltràdofi dalla per* 
pendicolare,che arriua ad angoli retti in qualche punto alla fecon- 
da , eflendofi partita dalla prima » è neceflario , che da qual fi vogli 
punto fegnato nella feconda, tirando vna perpcdicolare alla fecon- 
da verfo la prima, ella peruenga alla prima,perche fc non vi perue- 
n ific mai, ne feguiria, che fra la prima, & feconda non vi fuffe ditta- 
la* ò che ella fuffe infinita» il che è abfordo» poiché & vi è d Manza» 
& è in tutti i luoghi finita » ò terminata » & perciò è nece ilari o » che 
qual fi vogli linea » che fia perpendicolare alla feconda verfo la pri- 
ma fi fia partita da qualche punto fegnato nella prima (allungata 
quanto occorre ) & che perciò allungata efla perpendicolare verfo 
la prima , ella peruega al fuo punto nella prima, dal quale ella fi vie- 
ne ad efler partita per inoltrare da tal punto la diftanza della prima 
alla feconda» 

t DI- 




DlMÓSTRAf IÒNE II. 

Si daWdngili retti del triangoli rettangole fi tir ara vnà perfette 
j alare alta ltafe(eppofta ì deité angolo retto )cUa Under* il trtàf 
file aule in dui trtagolt r mangili > quali far anno equiangoli^ 
4 vigliami dire fintili fra lori , & ai triangolo male. " f 
'VT E1 triangolo rettangolo bac, dall'angolo a, retto fa tira- 
X>1 ta la perpendicolare ar, quale di necefsità cadcra détro ai 
triangolo diuiden do elfo , & la bafe in due parti ( perche fopra ad 

alcuno di lati non può cadere % clfendo che 
ciafeuno d efsi con la bafe fa angolo acuto» 
ne fuori dalla parte finiftra, ò delira n6 può 
cadere, poniamo in t, perche l'angolo a te» 

f — L douendo effereminorc dell' a c b, (che è l'e- 

' * J flerioce oppoftoli del triangolo a t c, haué- 

tc il lato t c, allungato in b. ) acuto* faria acuto anco egli) in r, 'fi • 
diccche li dui triangoli rettangoli arb, & are, fono equiango- 
li » ò vogliamo dire umili fra loro, & al totale cab. Perche confi- 
deratoil triangolo totale, & il partiale deliro efsi hàno l'angolo o» 
commune » oltre Thauere l'angolo retto* cab, dell' vno eguale al- 
l'angolo retto era, dell'altro > però (per il fecòdo Corollario del- 
la 1 di quello ) il rollante angolo a b c » del totale farà eguale al 
reftantc angolo c a r , del deliro * & anco confiderà to il triangola 
rettangolo totale * & il triangolo rettangolo partiale finiflro arb» 
cfsi hanno l'angolo a b r» commune^ però il redante angolo acr, 
del totale fari eguale al reftante angolo bar, del fini ftro partia- 
le, onde ciafeuno d'efsi partiali è equiangolo al totale , & però an- 
co fono equiangoli fra loro, che l'angolo are, retto del deliro è 
eguale all'angolo arb, retto del finiflro, il c, del deliro al bar» 
del finiflro, & il car, del deliro al b, del finiflro, efsi tre triago- 
li , dunque , fono equiangoli , & però di lati proportionali friloro 
(per la 24. di quello) che è quanto occorre a modrare. 

COROLLARIO. 
Di qui fi manìfifta, chi nel triangoli rettangole dalt angeli rette ti* 
rata vna perpmdieolire alla bafe. ella e media proportionaìe fr) 
le dne parti d'i {fi bafe & che il late de ftro del triangolo e medti 
froport tonale f*a tutta la bafe, Ó la parte deftra d'ejfa, conterà 
minale à dette lato deftro, & che fimilmenti il late fimftre e me~ 
dit proportionaìe fri tutta la hafe,& la parte Jtntjlrn d'ejfa ali A 
eenter minale noe J dette iato Jtniftn. - , 

Perche 

— 
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PErche nel triangolo rettangolo partiate deftro nominf do l'an- 
golo a > primo , & l'angolo c » fecondo > & però i lati i efsi 
angoli oppolìti p. primo » & 1 2 . fecondo . Et perciò nel triangolo 
rettangolo partiate l1niftro,nominadofìmilmcnte l'angolo b. (cor- 
tifpondenteaU'a» dell altro) primo* Se Y a, ( corrifpondenrea! c, 
dell'altro) fecondo , & però i lati ad efsi angoli oppofiti 1 a . primo, 
Se 16. fecondo. EfTendo dal primo 9. al fecondo 1 a. nel deftro, co- 
me dal primo 1 1. al fecondo 16. nelfiniltro , vediamo che il 1 a. c 
medio proportìonale fri il 9. & il 16. cioè » che la pcrdendicolare 
ar, 1 a. del triangolo rettangolo totale» e media proportionale fri 
le parti cr, & rb* dellabafe. Ancora* perche nel triangolo ret- 
tangolo totale il primo angolo verri ad effere il b, & il fecondo il 
c , & però per il primo lato fi piglial i V a c * 1 j . eV per fecondo 
lab» ao. & però il terzo il b c, a 5 . oppofto^all'angolo retto» co$i 
anco il terzo lato del triangolo rettangolo partiale deliro verri ad 
ctlerc la Ci i5.oppofto al fuo angolo retto r» & ùmilmente nel 
triagolo rettagolo partiale finiflro il terzo lato verri ad eflere l'a b, 
ae.oppofto al fuo angolo retto r; e flen do dal fecondo lato ab, 
10. del triangolo totale al fuo terzo lato bc» a 5. come dal fecon- 
do lato b r » 1 6. del triangolo rettangolo finiflro al fuo terzo Iato 
ao. & conuerfamente dal terzo 35. al fecondo ao.come dal terzo 
10. al fecondo 16. vediamo, che ao. e medio proportìonale fri ac. 
& 1 6. cioè, che il lato ab, finiftro del triangolo rettangolo totale 
è medio proportionale frilabafe bc, & la fua parte finiftra b r. 
Similmente, perche da bc, a5.i ca, 15. nel triangolo rettago- 
lo totale è come da ac, is-ad re, 9. nel triangolo rettangolo 
partiale deltro vediamo » che la ac» lato deftro del triangolo ret- 
tangolo totale è medio proportionale fri la bafe b c» & la fua par- 
te deftra re. 

PROPOSITIONE. 

Quando fepra a doro rette date tirata vn altra ime 4 retta ,che le fi- 
ghi, ambedue, oc<orra che la fomtna de Ut dui angoli interni fat* 
ti da vna mtdtfima parte dalla figitt con Ir dote date fia minore 
di dui angoli retti,allhera e *eccjf*ri§. cioè le dne rette date prò- 

- Ungale in infinito dalla medefima banda concorrano infitme* 

SOpra alle due rette date go, & de, cada la retta gd» le oc- 
corra li dui angoli g» Se d, interni deftri giorni infame effe- 
re minori di dui angoli retti lì dice le due rette date allungate in in* 

I a * finito 



e* 

finito dineccfsita* douer concorrere infieme dalla rhedefma pare» 
deftra. Per dimoftrarlo ; Prcfo vn punto nella g o 1 , poniamo o', 
da ciTo fino alia gd, fi tiri la retta or,equidmantcaIfa dc,qrfà : . 

le di neccfsiti arriuara* alla ; gdj 
fri g, & d, cioèin r , f perJ 
che ne in d, nefottoal d, pud 
andare, che allhora faria fegani 
te la d c, & non a lei equidiftà^ 
te, ne in g» puòandareitfcrehè 
* m allhora la o g, ifteflTa farra r eqù£ 
* ' dittante alla de, &confcqirèn- 
temente (per la quarta peopofitioné della prefente Operetta Vii sò- 
ma detli dui angoli defìri g, & d, faria egualci dui rettifi che £ 
contro il ujppofito, che vuole eiTafommaeflere minore di dui rettii 
ne meno potrà andare di fopra al g, (allungatala dgO poniamb 




hi 




màdellidui g; & d; perilche eflendo qu'eftà di g, & di dal fup- 
fcofito minore di dui retti, tanto più polla fomma delli'u, & d, fa- 
ria minore di dui retti, <ande le o u, & c d, (per la il. prdpofitio- 
ne di queir' Operetta) fariano non equ0iftanti, cioè W o u> no fa- 
ria c quid ift ah te al! a ed, come fi ricerca.^ Hòraial punto o, ver- 
ro la d e, & peruenédo ad effa,fitj[rì yha perpendicolare alla o g, 
fia o p, & dal punto p, alla r Ò , 11 tiri la perpendicolare p h, 
quàlc fi allunghi,fino che ella feghi la go, &fiairi I; checosinel 
triangolo rettangolo lop, la oh, che partendoti" dall'angolo ret- 
to o, e perpendicolare alla bafe lp, farà media proportionàte fri 
ih» Se h p, (per.il Corollario della antecedete fecóda D i moli ratio- 
ne) onde da 1 h, ad h o, Tara come da h o, ad h p. Ancora dal pun- 
to p, tirifi vna perpendicolare alla o p, verfo la* ò r, finche arriui al* 
là o r, & fia, che vi arriui in s, che cosi o h, h p, fi si farario continue 
proportionali, perche cohfiderato il triangolo rettangolo tfp s, nel 
quale la retta p h, che fi parte dall'angolo retto o p s* èperpendìco- 
lare alla o s, bafe d'eflb triangoto,ellà (per il Corollario della ante- 
cedente feconda Dimoftratione ) farà media proportionale fra le 
parti o h, & h s, d'effe bafe;Ma ancóra da 1 h, ad h o, è come da h o, 
ad h p, però le quattro rette 1 h, h o, h p, h s, fo no continue propor- 
tiofali* onde dalla prima 1 h, alla feconda h o, farà come da 1 p, co- 

pofto 
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pofto della prima, & terza alla o s, comporto della fecòMa,& quar- 
ta ( perche effondo dalla prhrja alla feconda , come dalla terza alfa 
quarta,anco pcrmiitatamente dalla prima a'rfa^rza fahà come dal- 
la feconda alla quarxai & conuerfamciite dalìaprtma alla terza, co- 
me dalla quarta alla feconda; & congiuntamente dalla terza,& pri- 
ma alla prima, come dalla.quartjaj & feconda alla feconda , & per- 
mutatamente dalla prima , & terza Valla feconda . òc quarta , come 
dalla prima alla feconda.) Hora allunghili la d p, vedo la parte del 
punto o, fino in m, talmcnte>che p m, fi farci eguale alla o s, checo- 
si da Ih, ad ho, farà come dal p, a pm. Poi dal punto 1, all'in, co- 
si troùato fi tiri la retta 1 m, quale fi dice'di nccefsiró douer paflfare 
per il punto o,'cioè vnirfi,& effere vna ifteffa linea retta con la 1 o/ò 
vogliamo dire, che la 1 ò, allungata verfo oydi necefsita pafiarà per 
il punto m, concorrendo con la d m, pere he oltre al punto o, dalla 
banda deftra, non paffara, che fe per l'aùerfario vi paflafiè , allhora 
allungata la r o, fino ad efla, & fia, che vi peruenifTe in t, confiderai 
fi dui triangoli dell'aucrfario Ipm. & lht, che (ariano equian- 
goli (poiché l'angolo p, retto delPvrìo è eguale all'angolo h, ret- 
to dell'altro i l'angolo 1 , e commune ad ambidiu>&* accora il re- 
frante angolo dcll'vno è eguale al reftante angolo dell altro) & per- 
ciò di lati propórtiohali, tic fegùiria, che la proportiOne di 1 h , ad 
ht,' Bflffi comedi lp, à p mV-ma ancoràdi ìh'^àH ho> eco- 
medi I p» a pm, però da I h» ad ht, faria come di I h, ad ho, 
onde ht, & ho, alle quali la 1 h> haueria vna ifteffa proporrio- 
ne fariano eguali frà loro, ma ho, è parte di ht, però la parte fa- 
ria eguale al tutto, il che è impofsibile ; oc meno la retta 1 m, potrò 
paffare di détro al punto o, verfo r, parte fini/tra per la iftefTa rar 
gione, però conuerra\ che pafsi per il punto o, & cosi farà vn'jftcf- 
fa retta con la lo, ò vogliamo dire goi ciocia go, allungata ver- 

waUj^ fo o, pa(fara per il puni- 
to m, douè peruiene la 
retta d c, allangata,per- 
j, ilche effe due rette g o,& 
de, còncorreràno infie-*- 
me,come fi volea^puare» 
$ ' Et quando le due rec- 
r * * w r / te go. Se de, fuflertf 

quelle della prefentc figura, la dimoftrationc faria pure la iitefla!» 
mutate prima le cofe da mutai fi. 

Lcfc- 




Iti* iti 
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facciate m. édU quinta riga leuifi tutta U dimefiratkne » ebefe$ue» 
cominciando. Et incuto fard arp, fino, alfine di righe $4. perche 
in effa fifuppone, che le linee rette n$n equidiflanti concorranoinfiemcdatlfi 
parte.deMftllefi auicinano, il che forra forfi negate dall' auer far io > & fi può 
pregare, però non accade fuppojierlo per itero. Leuifi ancora la riga Ó 9 
in fuo luogo fi ferina. Ancora fi potria fare la dimoftratione cosi. Et 
d righe 3 8. ananti alle parole . si due , foggiungafi , cioè da! punto e, 
prefo nella retta g p, . fi tiri ad m n , la perpendicolare r a. • j ' 
. *4 face, 1 j .nel principio alla ter^ariga dopò le parole , p^efo nella > le- 
uifi tutta effariga, & la quarta^ quinta» &ftfia,fino alle paróle , che così» 
tu luogo di queflo da Uuatfi fi fritta i feconda gp ; 6 dalla parte de- 
itraal)' r, yerfo p, ^daliafim(lra,ali'r, verfo g, portiamo dalla 
deftra» Se fia V $ > tirifiaUajpede&na prilla nin, iapcrpendicola- 
Jtt so, Et i tight .3-4. leuifi , prima >&fcriu*ft feconda . *À righi 3 5 r 
. leuifi la lettera r, & feriuafi % t Et cosi nel principio di righe \ a 8 . & poi 
■nei ] fine di righe & princìpio di $9. luttfi tg, perucnenteaèa gp, in ' 
4)9 ; Ct l**J* baftéffmuere g t, t , , . , .;. 

-T.. ?iftl* decima propofithned face* 1 7, i rij&e 1 ^principiando à contare 
JifottOj dopi le parole, -alla ifiejfa^ fp, leuifi ti refio dellariga , conlefà 
/egufntiJina^U iffèr*&iu luogo /oro/i/crni* {cioè dal punto a> 11 ci— 
jrra^» pèrpendicolaread . at, & eguale alia retta t$, fcdalpun- 
Xfy ft^uiV s, fi tiri laretta n sy quaje fari eguale» 5c equidiftate al- 
ia retta a t, l; (per la. quinta di queftoj-perjlche l'angolo n s r , fari 
xcttq ( P CI f J*^»*** 4* quatto-} & laiettal a^e. tegara v la n s> per- 
^l'angol^ C4 ( ^ f ip^orfejdelrcttò nat, oueft>>pcrche la per- 
p^ttdi^oljjrc* c s^[4qpra » ^eìtó eiferc umiorc^dclla pcrj>e*niUcolare 
at. eiTeqcjo^ciic/enettfi hm» ^ rp, non cquidi'ftantTdàr fiippi- 
rtcofiauicij^ 

ut face. « 8.4 righi 8. dopa la pama aUhora, leuifi il reflo della *iga,& 
le 1 5 .[cgttcnti, & l'altra fino alle paròle. Et CQnfeqùcntcmente,& anco fi 
: l kutla 
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leni la figura del margine > & infuo lutgo fi ponela figura fegucnte , &fi 
4 y ferina > da vn punto legnato nef- 

la ani, poniamo dall' m » alla 
r p, fi tiri la perpendicolare n o, 
& a qucftà dal punto n , fi tiri la 
perpendicolare nx, che fega- 
ràla a ti più lunga della no* 
in Zi periie nendo alla as, m 




», 8£C0$ieiTa nx, farà equidiftante alla rp, ("per la 7. di quefto) 
eflfendo, che la no, è perpédicolare ad ambedue effe ro, & xn; 
onde, perche elle fono fegate dalla sa, ne fegue (per la quarta di 
quefto) che l'angolo axn, fia eguale ali a sp» onde giontoli'CÓ- 
•muneméte l'angolo nax, lafommadelli asp, & nax, che fo- 
no li interni deftri delle due date h m> & rp» non equidifìati fé- 
gare dalla as, farà eguale allafomma deilidui axn» & nax» 
del triangolo nax, mala fornirla di quelli dui (perla 17.de! pri- 
mo) e minore di dui retri, però anco la fomma delli dui detti mas» 
& asp, farà minore di dui retti, come fi voleuaprouare. Et nella 
ificjfa facciata a* righe x. principiando a contare di fatto, dopo la parola per- 
pendicolare ag, aggiunga fi que fio y che fegue (cioè dal punto r» fi tiri 
re, perpendicolare ad rp, & eguale alla pa, & dal punto e»al- 

l'a» fi tiri la retta ca» quale (per la 5.. 
di quefto) fari eguale, & equidiftate al* 
la r p, &• eflendo l'angolo p, retto, ac- 
cora ( per la quarta di quefto) l'angolo 
a, farà retto; però ca» farà perpendi- 
colare ad m n> in a, & farà fegata dal- 
la retta tu, perche l'angolo prg, i 
acuto, & però parte dtt retto p r c, cioè 
la retta tu, ò vogliamo dire rgu, fa- 
rà fra le due p a, 9c re 9 

•A face. 1 f\ à righe 1 8. leu i fi tutto qui fio, che li è fcritto» ehi, finche *r- 
riuialla tu, &l angolo ap u, fard acuto (per la 6. dt qui fio.) Et ntttfi» 
ibernila figura il punto p, fi a dentro fià mn, <& tu> eie è , ci be ncn oc- 
corre ,cbe art itti alla t u, Ginevra à righe 2 1 . lewfi qutfla parentefis tutta» 
eie: è (({Hai e farà più corta della prima ) .Ancora à right 3 i.iopòg ru»fi ag<~ 
giunga; tirata dal punto r, la rg» perpendicolare alla tu» fin- 
che arriu i alla m n, in g. Et ancora» ^Ancora à righe 5 8 .dopò le paro* 
le, come l'rg »> fcrtuafi tutto qui fio , che feguet cioè. (O vogliamo dire 
dal punto a» fi tiri la ap, perpendicolare alla tu, &. dall' ifteffo> 

junto 




J. 




punto ìi fi tirigli ap, la perpendicolare as, eguale alla pr» 
& dall' s, all' r, ficiriìa sr» che farà eguale ,&equidiftante alla 

ap» &fegaràla an t in g, poiché l'an- 
golo pagi é acuto (per la 6. di quefto) 
& perciò parte del retto p-as, onde la 
an, palla di Torto alla as» &cosilan« 
golo rgn> farà acuto come il pan. 

olfhcc. io. al Corollario foggiungafi . Et 
però detto angolo efteriore é maggiore 
di qual fi vogli deili dui intcriori op- 
ponili. 

nA fket. 24. al Corollario foggiungafi. Et però li dui angoli » quali fi 
▼Oglino d'vn triagolo giùti infieme, fono minori di dui angoli recti. 

Ziuertafi nondimeno f cbe nella decima prcpofitione non occorrerla à mu* 
tare cofa alcuna delle dette » f ? aitanti à lei (uff e fiata pefla la Dimoflrationc 
f eco da, notata circa al fine di quejla aggika» qual dice. Se date due ritte non 
tquidiftati> cioè, che più fi auicinino da vna bada>ehe dall'altra ; da vn pun- 
to fegnato nella prima fi tirar i ad e jj a prima vna perpendicolare t eUa dine- 
eeffità fegar ila feconda , intendendo fi ciaf cuna d'cjjepotcrft, ò do utrft al- 
lungare quanto occorre . 

oi face. 1 ó.leutnfi le due yltime righe >& anco tutte lefeguenti 1 1 .dell* 
fkeeiafa 27. perche in quella dimoflrationc fi [appone » che le rette no equi- 
diflanti datano concorrere infame dalla banda* dalla quale elle fi fino aui- 
c mando > il.cbefebene è veru>'uon è ancora flato prouato. 



. il fine. 
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